TAREA 5

Soluciones

Prob 2.-

Demostracion. Por definicién tenemos que las funciones de densidad estan
dadas por

fxy (@, y) = fo:—((;C)y) Y fY|x($,y)=f)};(Y—gf’)-

Por lo tanto basta con que calculemos fx(x)y fy(y).

fx(z) = Zy Ixy(z,y)
dado que x < y,z,y € {1,2,..., N}
_ ZN 6(y—x)
y=z+1 N(N2-1)

haciendo el cambio 1 =y — x

_ ZN—I 6i
- i=1 N(N2-1)

o 6 N—x .
= NmT-D doim i

6  (N—x)(N—z+1)
N(N2Z-1) 2 :

fry) = X, fxy(z,y)
dado que v < y,z,y € {1,2,...,N}

y—1 6(y—z)
z=1 N(N2—1)

-1
= WZZ:M—@
- N(N2 ) (Zm VY= 137)

—1)(y—1+1
= e (v = Dy — )
— 6 (=1y
- N1 2

W=w)  Gi1<g<y<N.

Fxpe(a,y) = { -y

0 en otro caso.



2y—z) sil<zx<y<N.

frix(z,y) = { F-a)N-at1)
0 en otro caso.

Prob 4.-

Demostracion. Haremos este problema por induccién sobre n. Para el caso
n = 1, se tiene que X; ~ Geo(p). Por lo tanto E(X;) = %. Supongamos que

para k < n se tiene que E(X}) = Zle p~t. Ahora probaremos que es valido
para n = k + 1. Tenemos que

E(Xk41) = E(E(Xp41|Xe))
= 2ot B(Xpn | Xy = 2)P(X), = 2)
= Yo+ 14+ (1= p)E(Xpn))P(Xp = 2)
= Lo PXp =) + 327 P(Xy = ) + 3277, (1 = p)E(Xp1)P(Xy = 2)

= E(Xx) +1+4+ (1 —p)E(Xg41)

E(X,) = Zp_i para todan € N

=1



